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T 44. tekmovanje iz matematike
H4 za Vegovo priznanje
11 Podrocno tekmovanje, 2. april 2008

NALOGE ZA SEDMI RAZRED

Cas reevanja: 120 minut. V sklopu A bo pravilni
odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem
ko bomo za nepravilni odgovor pol tocke odsteli.
Odgovore sklopa A vpisi v gornjo tabelo na na-
lepki, spodnjo tabelo na nalepki pa pusti prazno.

Prilepi nalepko s Sifro

A1. Natanko koliko deliteljev ima produkt treh razli¢nih prastevil?
(A)3 (B) 5 ©7 (D)8

A2. Koliksen del velikega pravokotnika je osenc¢en?
(A) 5 (B) 3 ©) 3 (D) § (E) 13

A3. Koliko je vseh petmestnih naravnih stevil, katerih vsota Stevk je 3?
(A) 10 (B) 15 (C) 20 (D) 25 (E) 35

A4. Koliko meri kot ¢, ¢e je |AC| = |BC|, |AC| = |CD|, AB || CD in
JCBA =T70°?

(A) 70° (B) 105° (C) 120° (D) 150° (E) 170°

A5. Kateri r resi enacbo: 7 + % =2-3?
(A)3 (B) 2 (&P (D) 5 (E) 2

(E) vec kot 8

o

I

win
Wl

A6. Na opozorilni napravi utripata rdeca in zelena lucka. Rdeca lucka posveti vsako minuto
in 20 sekund, zelena lucka vsake 0.3 minute. Ob 13.00 uri sta posvetili obe lucki hkrati. Ob

kateri uri posvetita lucki spet istoc¢asno?
(A) 13.08 (B) 13.12 (C) 13.20 (D) 13.24

A7. Koliko je z, Ce je 2 stevila x enako £?
(A) 15 (B) 13 (©) 13 (D) 13

A8. Kvadratu s stranico a = 5 na dveh vogalih odreZemo dva pravokotnika, '

kot kaZe slika. Koliko meri obseg nastalega lika?
(A) 10 (B) 18 (C) 20 (D) 22 (E) 25
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(E) 13.30

(E) 13




B1. Kot ob oglis¢u C trikotnika ABC meri 80°. Simetrala tega kota seka nasprotno stranico ¢ v
tocki D. Trikotnik DBC' je enakokrak z osnovnico BC. Izra¢unaj velikost kota pri oglis¢u
A. Narisi skico.

(6 tock)

B2. Vesna nakupuje. Kupi si Sminko in Sampon, ki je polovico cenejsi od Sminke. Polovico
preostalega denarja nameni za nakup toaletne torbice. Tako ji preostane 15 EUR. Na zacetku
je imela v denarnici tri bankovce po 10 EUR, stiri bankovce po 5 EUR in nekaj kovancev po
2 EUR. Drugega denartja ni imela. Stevilo bankovcev v Vesnini denarnici je bilo za 2 vegje
od Stevila kovancev. Izracunaj, koliko stanejo posamezni izdelki, ki jih je Vesna kupila.

(6 tock)

B3. Petmestno naravno Stevilo a6790 je deljivo z 72. Izra¢unaj neznani Stevki a in b.
(6 tock)



T 44. tekmovanje iz matematike
H4 za Vegovo priznanje
11 Podrocno tekmovanje, 2. april 2008

NALOGE ZA OSMI RAZRED

Cas resevanja: 120 minut. V sklopu A bo pravilni
odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem
ko bomo za nepravilni odgovor pol tocke odsteli.
Odgovore sklopa A vpisi v gornjo tabelo na na-
lepki, spodnjo tabelo na nalepki pa pusti prazno.

Prilepi nalepko s Sifro

A1l. Kateri ulomek ima pomen za vsako celo Stevilo z?
(A) 75 (B) = (C) = (D) (E) =5

A2. Na neki 3oli je 42 % fantov, deklet pa je 72 ve¢ kot fantov. Koliko je vseh u¢encev na $oli?
(A) 378 (B) 420 (C) 450 (D) 480 (E) 522

A3. Kolikéna je vrednost izraza (Z5)~'?
(A) 6~ (B)6° (C) 672 (D) 6 (E) 6

A4. Katero od nastetih stevil je najvecje?
(A) 2 (B) 2 (C) Y2 (D) 2 (E) 22

A5. Obseg lika na sliki je 3a. Koliko meri plos¢ina kvadrata z enakim obse- g—
gom?

(A) j5a° (B) 15a’ (C) §a’ (D) ga (E) ja*

A6. Za katero Stevilo velja, da je njegova petina dvakratnik Stevila 8?
(A) 90 (B) 80 (C) 75 (D) 45 (E) 20

A7. V paralelogramu ABCD je stranica AB dvakrat daljSa od stranice BC. Toc¢ka M leZi na
stranici AB tako, da velja: |AM| = | M B|. Koliko meri kot DAMC?

(A) 60° (B) 75° (C) 90° (D) 105° (E) 120°

A8. 1z posode vsako minuto iztec¢e pol litra vode. Po 15 minutah je v posodi le Se cetrtina
prvotne koli¢ine vode. Koliko litrov vode je bilo v posodi na zacetku?

(A) 5 (B) 8 (C) 10 (D) 12 (E) 15
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B1. Mateja je nasla staro strgano knjigo brez platnic, v kateri manjka prvih 142 strani. Vse
strani v knjigi so bile ostevil¢ene. Koliko strani Se ima knjiga, ¢e je Stevilka zadnje strani
sestavljena iz enakih Stevk kot Stevilka strani, s katero se raztrgana knjiga za¢ne?

(6 tock)

B2. V kvadratu ABC D narisi enakostrani¢ni trikotnik ABE in diagonalo AC'. Presecisce daljic
EB in AC je tocka F'. Simetrala kota BAF seka daljico BE v toc¢ki G in daljico BC' v tocki
H. Izra¢unaj vse notranje kote stirikotnika FGHC.

(6 tock)

B3. Izracunaj vrednost izraza:

( 280* o5k 7)3 1 B
(3-52+5-13)3 214.53.73

(6 tock)



T 44. tekmovanje iz matematike
H4 za Vegovo priznanje
11 Podrocno tekmovanje, 2. april 2008

NALOGE ZA DEVETI RAZRED

Cas resevanja: 120 minut. V sklopu A bo pravilni
odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem
ko bomo za nepravilni odgovor pol tocke odsteli.
Odgovore sklopa A vpisi v gornjo tabelo na na-
lepki, spodnjo tabelo na nalepki pa pusti prazno.

Prilepi nalepko s Sifro

A1. Kmet ima za svoje konje na zalogi oves, ki zadog¢a za 30 dni. Ce bi imel 10 konj veg, bi
oves zadoscal le Se za 20 dni. Koliko konj ima kmet?

(A) 10 (B) 20 (C) 30 (D) 40 (E) 60

A2. Koliko celih stevil x zados¢a neenakosti |z — 2| < 3?
(A)3 (B) 5 (©)6 (D)7 (E) vec kot 7

A3. Dedek prehodi v 17 sekundah 62 m dolgo pot, njegov vnuk pa v 4 sekundah 71 m. V
koliksnem razmerju sta njuni hitrosti, ce se gibljeta enakomerno?

(A)1:5 (B) 17 : 20 (C)17: 4 (D)4 : 17 (E)1: 10

A4. Majin povprecen doseZek na sedmih preizkusih je 56 %. PiSe Se en preizkus in si Zeli
skupen povprecen doseZek 60 %. Kako uspesno mora pisati zadnji preizkus, da ji bo to uspelo?

(A) 58 % (B) 60 % (C) 64 % (D) 80 % (E) 88 %

A5. Koliksna je plos¢ina osencenega dela pravokotnega trikotnika?
(A)d—m (B)4+m (OFs (D) 4 (E) 47

A6. Katera stevka nastopa na mestu enic v §tevilu 7%°?
(A)1 (B) 3 (©5 (D)7 (E)9

2

A7. Tri rde¢e kocke in dve zeleni kocki skupaj tehtajo 32 kg. Stiri rdece kocke in tri zelene
kocke skupaj tehtajo 44 kg. Vse rdece kocke so enake in vse zelene kocke so enake. Koliko
skupaj tehtajo dve rdeci kocki in ena zelena kocka?

(A) 20 kg (B) 22 kg (C) 25 kg (D) 30 kg (E) 34 kg

A8. Ce v kvadratu ABCD pobarvamo stiri skladne pravokotne
trikotnike, kot prikazuje leva slika, meri plos¢ina belega kvadrata
17 m?. Ce postavimo te iste trikotnike v drugo lego, dobimo de-
sno sliko, pri kateri meri plos¢ina belega romba 8 m?. Kolik3na je
plos¢ina kvadrata ABC'D?

(A)19m? (B)24m? (C)25m? (D)32m? (E)36m?

D C
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B1.

B2.

B3.

KroZnici vértamo najvedji mozni kvadrat in tako nastalemu kvadratu vértamo najvecjo mo-
zno kroznico. Katero Stevilo dobimo, ¢e delimo obseg vecje kroZnice z obsegom manjse
kroznice?

(6 tock)
Razdaljo med Amsterdamom in Benetkami avto prevozi v 23 urah. Pol poti prevozi s hitro-

stjo 80 km /h, tretjino s hitrostjo 60 km/h, ostalo pot pa s hitrostjo 40 km/h. Koliko km meri
razdalja med Amsterdamom in Benetkami?

(6 tock)

Pois¢i vse dvojice naravnih Stevil, za katere velja, da je razlika kvadratov teh dveh Stevil
enaka 2008.

(6 tock)



44. tekmovanje iz matematike

za Vegovo priznanje
Podroé¢no tekmovanje, 2. april 2008

Resitve za 7. razred

V sklopu A je pravilni odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem ko za obkrozeni
nepravilni odgovor pol tocke odstejemo.

Al | A2 | A3 | A4 | A5 | A6 | AT | A8
bD|C | B|B|]E|B|E]|C

Utemeljitve:

Al.

A2.

A3.

A4.

A5.

A6.

AT.

AS.
B1.

Vsako od treh prastevil je lahko zastopano v delitelju ali pa ne, torej imamo za vsako
dve moznosti: 2-2-2 = 8.

Ce je ploséina celega pravokotnika 1, je ploséina osencenega % . % = %, torej polovica.

Ce se stevilo zacne s 3, imamo samo eno moznost: 30000.

7 2 se zacnejo 4 taka stevila: 20001, 20010, 20100, 21000.

7 1 pa zacnejo 4 taka stevila, ki imajo Se Stevko 2, in sicer: 10002, 10020, 10200, 12000.
Obstaja pa Se 6 stevil, ki se zacnejo z 1 in imajo Se 2 enici v nadaljevanju: 10011, 10101,
10110, 11001, 11010, 11100. Takih stevil je torej 15.

Kot ACB meri 40°, kot BC'D pa 70°, kot DAC" meri potem C

35° in ¢ = 105°. ‘ D
To je stevilo %, saj edino od ponujenih Stevil na obeh straneh > S
8

enacbe prinese isto vrednost, in sicer 1z.
70°

Rdeca lucka se prizge vsakih 80 s, zelena pa vsakih 18 s. Naj- A B
manjsi skupni veckratnik stevil 80 in 18 je 720 s ali 12 minut.
Spet bosta obe posvetili ob 13:12.

Ker je % iskanega Stevila enako 1—72, je % potem enako %.
Oba lika imata enak obseg, 4 - 5 = 20.
Ker je trikotnik D BC' enakokrak, je kot pri B enak polovici kota pri C, torej 40°. Ker

merijo vsi trije koti v trikotniku 180°, meri kot pri ogliséu A 60°.

¢
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B2.

B3.

Skica z narisanimi ustreznimi podatki ............. ... .. il 1 tocka

Zapis ali upoStevanje: |DC| = |DB| ..oviiiiiiiiiiiiiiiiiiieininnnnn. 1 tocka
Sklep B =2 =40 ..o i 2 tocki
Vsota vseh treh kotov je 180° .. ..ot i e 1 tocka
Izra€un o = 180° — 80° — 40°% = 60° v ire ittt e e 1 tocka

Na zacetku je imela 60 EUR.

Ker je polovico preostalega denarja namenila za toaletno torbico in ji je ostalo v denarnici
15 EUR, je tudi torbica stala 15 EUR. Torej je za Sminko in Sampon skupaj placala 30
EUR. Ker je sSminka dvakrat drazja od Sampona, je za Sminko placala 20 EUR, za Sampon
10 EUR.

Izra€un, da je imela na zacetku 60 EUR ............ .o, 1 tocka
Ugotovitev, da stane torbica 15 EUR ............ ..., 2 tocki
Cena Sminke in Sampona skupaj je 30 EUR ............ ..ot 1 tocka
Odgovor: Za Sminko 20 EUR, za Sampon 10 EUR ................... 1 + 1 tocka

Oznacimo N = a679b. Ker je 72 = 8 - 9, mora biti Stevilo N deljivo z 8 in 9. Da bi bilo
stevilo NV deljivo z 8, mora biti trimestno Stevilo 79b deljivo z 8. Ker je 792 = 99 - 8, je
lahko le b = 2. Ce hocemo, da bo stevilo N deljivo tudi z 9, mora biti vsota njegovih
stevk deljiva z 9. Vsota stevk je 24 4 a, torej mora biti a = 3.

Ugotovitev, da mora biti N deljiv hkrati z8in 9 ........................ 1 tocka
Zapis ali upostevanje kriterija za deljivost z 8 ................ .o 1 tocka
Ugotovitev, da je b =2 ... .ttt ittt it et 1 tocka
Zapis ali upostevanje kriterija za deljivost z9 ................ ... 1 tocka
Zapis vsote Stevk z uposStevanjem b =2: 24+ ...iiiiiii i i 1 tocka
UgOtoVitey @ = 3 ..ottt ittt ittt e ettt e e e e 1 tocka

Ce tekmovalec zapi%e o = 3 in b = 2, a ne dokaZe, da je to edina reSitev, priznajte
najvec 2 tocki.



Resitve za 8. razred

V sklopu A je pravilni odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem ko za obkrozeni
nepravilni odgovor pol tocke odstejemo.

Al | A2 | A3 | A4 | A5 | A6 | AT | A8
E|C|A | D|B|B|C]|C

Utemeljitve:

A1. Ulomek mora imeti v imenovalcu izraz, ki za nobeno celo stevilo ne bo enak 0, tak pa je
samo z%-3, ki nima celostevilskih nicel.

A2. Deklet je 58 %, razlika 72 torej predstavlja 16 % vseh ucencev. 1 % je torej 4.5 in vseh
ucencev na soli je 450.

A3. Ker je 63: 671 = 6% sledi (6*)7! =671
T . ]9 /3 7[5 /4 : : cmin B

A4. Stevila so po vrsti: \/;, \/;, \/;, \/;, \/; Med ulomki pod korenom pa je najvecji .

A5. Kvadrat ima enak obseg in zato meri njegova stranica %“, plos¢ina pa |
potem %.

A6. Ker je £ =2-8=16, velja x = 80.

A7. Ce potegnemo vzporednico stranici BC' skozi M, raz- D WaJ
pade paralelogram na dva romba. Kot DMC je enak ‘
kotu med diagonalama romba in zato meri 90°.

AB8. V petnajstih minutah je izteklo 7.5 litra vode, kar pred- y
stavlja § prvotne koli¢ine vode, torej je bilo na zacetku
10 litrov vode.

B1. Ostanek knjige se zacne s stevilko 143, konca pa s sodo stevilko, sestavljeno iz istih stevk.
Torej je zadnja stran 314 in v ostanku knjige je Se 314-142 = 172 strani.

Ugotovitev, da se knjiga zatne s Stevilko 143 ........... ... 2 tocki
Ugotovitev, da je Stevilo na zadnji strani sodo instem 314 .............. 2 tocki
Izra€un razlike 172 in 0odgOVOr ........ .ot e 2 tocki
B2. Ker je simetrala kota v enakostrani¢cnemu trikotniku tudi njegova visina, je S FGH =

JAGB = 90°.

D C




B3.

Diagonala AC' kvadrata ABC'D je simetrala kota BC' D, zato je S FC'H = 45°.
Ker je ¢ BAH = 30°, je $ AHB = 60° in < CHG = 180° — 60° = 120°.
Nazadnje izra¢unamo 4 GFC = 360° — 90° — 120° — 45° = 105°.

Skica z vsemi ozna€enimi toCkami ......... ... ... il iii i 1 tocka

Ugotovitev, da je < EGH =90° pravi kot ...........coiiiiiiiiiinnnnnnns 1 tocka

Ugotovitev, da je < FOH = 45 .ttt e e e ieaaiaainannneannnns 1 tocka

Izracun kota S AHC = 120° .ot iiiiii e 1 tocka

1zZra€un kota < BFC = 105°% .uuuuuuuntnnnneeteeeeneerreeeeennnns 2 tocki
2801

Ker je 280 = 10-28 in 3-5%2 4+ 5-13 = 5(15 + 13) = 5 - 28, sledi

(3-52+5-13)3

10* - 284
g 02 28=2"5.T Zaradi 2°-5.7—27-5-7 = 2°-5.7 nazadnje izracunamo
< 280° o s 7)3 1 (257
(3-52+5-13)3 214.53.73 — QM.53.73
215 . 53 . 73
- 214 .53 .73 = 2.
Vrednost izraza je 2.
Razcep 280 na produkt prafaktorjev in zapis 280* = 2'2.5%. 74 ... ........ 1 tocka
Izradun (28 - 5)3 = 20 - 73 - 53 L e 1 totka
Izratunana vrednost ulomka v oklepaju: 2°-5-7 ... ....... ... ..ol 1 tocka
Izpostavljanje skupnega faktorja in izra¢un vrednosti izraza v oklepaju:
janj g J )
5 Y 1 tocka
Potenciranje v rezultat: 2% - 5% - 7% ... . .. e 1 tocka
Deljenje z drugim ulomkom in rezultat: 2 ................ciiiiiiinnn, 1 tocka

Resitve za 9. razred

V sklopu A je pravilni odgovor ovrednoten z dvema toCkama, medtem ko za obkrozeni
nepravilni odgovor pol tocke odstejemo.

Al | A2 | A3 | A4 | A5 | A6 | AT | A8
B|D| A|E|A|B|]A]|C

Utemeljitve:

Al.

A2.

Oznacimo stevilo konj z n. Torej n konj porabi zalogo ovsa v 30 dneh, n + 10 konj pa v
20 dneh. Sledi: 30n = 20(n + 10) in n = 20.

Ker je |[r —2| <3, sledi -3 <z —2<3in2—-3 <z <2+ 3. Cele resitve neenacbe so:
—-1,0,1, 2, 3,4 in 5.



A3.

A4.
A5.

A6.

AT.

AS.

B1.

. . 63 sl s ..
Dedek ima hitrost 2 = & = % m/s, vnuk pa %5 = % m/s. Razmerje hitrosti je enako
£ -1
15 — .
=5

Oznacimo z = dosezek na osem preizkusu. Tedaj je 7-58 % +x =8-60 % in x = 88 %.

Plosc¢ino enega od obeh enakih osencenih delov na sliki dobimo kot raz-
liko med ploséino polovice kvadrata s stranico 2 in ploséino kroznega
izseka s polmerom 2 in sredis¢im kotom 45°. Izsek predstavlja osmino
kroga. Torej ima polovica narisanega lika ploscino 2-7, cel pa 4-.

Zadnje stevke potenc Stevila 7 si sledijo v zaporedju 7, 9, 3, 1, 7, 9 ... Torej se ponazvljajo
s periodo 4. Ker je 35 = 8 - 4 + 3, je zadnja Stevka v stevilu 73 enaka 3.

Teza rdece kocke naj bo x, zelene pa y. Potem je 3z + 2y = 32, 4 + 3y = 44 in
20 +y=2-(3x+2y) — (4o + 3y) = 2- 32 — 44 = 20.

Plos¢ina romba na desni sliki je enaka ploscini stirih sivih
pravokotnih trikotnikov, to je 8 m?. Kvadrat ABCD ima D C
torej plos¢ino 17 + 8 = 25 m?.

A B

Oznac¢imo z R polmer vecje kroznice in z r polmer manjse kroznice. Potem je iskano

razmerje obsegov enako 22 in je enako razmerju % polmerov teh dveh kroznic.

2
¥

Manjsi krog ima za polmer polovico stranice vértanega kvadrata, torej %2—\/}%, saj njegova
diagonala meri 2R. Sledi r = %. Razmerje njunih obsegov je enako g = % =2

Skica z narisanima kroZnicama in kvadratom ................. ... ... 1 tocka
Ugotovitev, da je razmerje obsegov enako razmerju polmerov ............ 2 tocki
Izracunan manjsi polmer %ﬁ ........................................... 2 tocki
Deljenje polmerov in rezultat /2 .........c.ciiiiiriiiiiiiiiiinens. 1 tocka

ali



B2.

B3.

Skica z narisanima kroZnicama in kvadratom ......... ... i, 1 tocka

Izra€unan obseg vetjega kroga 27TR ... ...t i 1 tocka
Izra€unan manjsi polmer %ﬁ ........................................... 2 tocki
Obseg manje KroZnice TRY/2 . ..euuee ittt eaeiaeeneaeenannn 1 tocka
Deljenje obsegov in rezultat v/2 ......cviiiiiiiiiii i 1 tocka

Oznacimo s s (v km) razdaljo med Amsterdamom in Benetkami. Cas (v h) ki ga po-
rabimo za polovico poti, znasa 3 - %, za tretjino 2 - 610, za preostanek (1 — < — % = l
poti) pa%-%o. Skupniéasje%-%jtg-@%-g-% Ker je 2-80 = 16 - 10—24 10
3-60=2%.32-10in 6-40 = 3-23-10, je skupni imenovalec enak 2*-3%-10 = 1440. Sledi
s 1 s 1 s 1 _ 9s 8s 6s __ 23s __ S _ :

S s T3 0T e 3= 1o T 1ao T 1o = 110 = 23, torej je s = 1440. Razdalja med

Amsterdamom in Benetkami je 1440 km.

Cas za vsak del posebej, izraien S POLJO tvvvre i 1+ 1+ 1 totka
Zapis enacbe 3 - % + 3 @ + 2 E 25 T 1 tocka
Resevanje enatbe (odpravljenl ulomki) ... 1 tocka
ReSitev in odgovor s = 1440 km ... ..ot i i 1 tocka

Oznacimo iskani Stevili z z in y. Tedaj je 2® —y? = 2008. Prastevilski razcep stevila 2008
je 2008 = 23 - 251. Ker je (z — y)(x +y) = 2008 = 1- 2008 = 2 - 1004 = 4 - 502 = 8 - 251,
obravnavamo ve¢ moznosti.

1. moznost: =+ y = 2008, x —y = 1, od koder sledi 2x = 2009, vendar tak x ni naravno
Stevilo.

2. moznost: x4+ y = 1004, x — y = 2, od koder sledi 2z = 1006 in x = 503, y = 501.
3. moznost: x4+ y = 502, x — y = 4, od koder sledi 2x = 506 in x = 253, y = 249

4. moznost: x +y = 251, x —y = 8, od koder sledi 2x = 259, vendar tak x ni naravno
Stevilo.

Iskani dvojici sta (503,501) in (253, 249).

Razcep enatbe (2 — y)(z+y) =2008 ..ottt 1 tocka
Ustrezni razcepi Stevila 2008 na produkt dveh Stevil

(1-2008, 2-1004, 4-502, 8-251) wuuuuurrrrrereeereeeereereeeereeerenenns 2 tocki
Ugotovitev, da dva od sistemov nimata reSitev v naravnih Stevilih ........ 1 tocka
ReSitvi (503,501) in (253,249) v ettt 1 4+ 1 totka



